2000. évi A feladatsor

1. Oldja meg a valós számok halmazán a következő egyenletet!
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(9 pont)

2. Az ABCO háromszög alapú gúla O csúcspontjából az A, B, C pontokba mutató vektorokat jelölje rendre 
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. Fejezze ki az OAB háromszög SB súlypontjából az OAC háromszög SC súlypontjába mutató vektort az 
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 vektorokkal! Mekkora az SBSC : BC arány?

(11 pont)

3. Legyenek a, b, c, d egymást növekvő sorrendben követő szomszédos természetes számok. Bizonyítsa be, hogy a + b2 + c3 osztható d2-tel!

(12 pont)

4. Egy mértani sorozat első tagja és hányadosa egész szám. Az első három tag összege 21, az n-edik és az azt megelőző két tag összege pedig 336. Írja fel a mértani sorozat első n tagját.

(12 pont)

5. A 0(x(5 valós számokra értelmezzük a következő függvényt:
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Határozza meg  f  legnagyobb és legkisebb értékét!

(13 pont)

6. Oldja meg a valós számok halmazán a következő egyenletet!
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(14 pont)

7. Egy gömb köré írt csonka kúp térfogata kétszerese a gömb térfogatának. Hányszorosa a csonka kúp alapkörének sugara a fedőkör sugarának?

(14 pont)

8. Bizonyítsa be, hogy a sík 
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 pontja körül írt bármely körön legfeljebb egy rácspont van (vagyis olyan pont, amelynek mindkét koordinátája egész szám)!

(15 pont)
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