2000. évi B feladatsor

1. Oldja meg a következő egyenletet a valós számok halmazán!
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(10 pont)

2. Egy körhöz külső P pontból érintőket húzunk. Az érintő szakaszok hossza 3. A P pontot és a kör középpontját összekötő szakasz a körívet Q-ban metszi és PQ = 
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. Számítsa ki az érintők hajlásszögét!

(10 pont)

3. Egy szabályos háromszög egyik csúcspontja A(-1; 2), a köréírt kör középpontja K(1; 4). Számítsa ki a háromszög másik két csúcspontjának koordinátáit!

(12 pont)

4. Oldja meg a valós számok halmazán a következő egyenletrendszert!
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(12 pont)

5. Az ABCD trapéz A és D csúcsánál lévő szögek derékszögek; a trapéz párhuzamos oldalai AB = a, CD = b (a > b). A B csúcsnál húzott szögfelező az AD szárat felezi. Fejezze ki a trapéz területét a és b függvényeként!

(13 pont)

6. Rajzoljon az a, b, c oldalú háromszög oldalaira kifelé rendre egy a, b ill. c oldalú négyzetet. A négyzeteknek a háromszögekre nem illeszkedő csúcsai egy hatszöget határoznak meg. E hatszögnek azokat az oldalait, amelyek nem négyzetoldalak, jelölje x, y és z. Bizonyítsa be, hogy 
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(13 pont)

7. Az A, B és C városok egymástól való távolsága AB = 600 km, BC = 800 km, AC = 800 km. A-ból B-be és B-ből C-be egyszerre indul egy-egy repülőgép. A gépek ugyanakkora sebességgel, azonos magasságban, egyenes vonalban kitérő nélkül repülnek. Hány km-es út megtétele után lesz a repülők közötti távolság a legkisebb?

(14 pont)

8. Írjon az egységnyi oldalú ABCD négyzetbe olyan háromszögeket, amelyeknek az alapja AB, a harmadik csúcsa pedig a CD oldal egy P pontja. Határozza meg a P pont helyét, amikor az ABP háromszög kerülete minimális, illetve amikor maximális. Adja meg a minimum és a maximum értékét is!

(16 pont)
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