2004. évi A feladatsor

1. Oldja meg az alábbi egyenletrendszert, amelyben x és y valós számot jelöl! 
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(10 pont)

2. a) Határozza meg a valós számok halmazának azt a legbővebb H részhalmazát, amelyen a 
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 kifejezés értelmezhető!
    b) Oldja meg a H halmazon a egyenletet!

(11 pont)
3. Egy szabályos négyoldalú gúla oldalélének hossza 32 cm, alaplapjának és oldalélének hajlásszöge 60°. Számítsa ki a gúla térfogatát és felszínét!

(12 pont)
4. Egy négyzet középpontja 
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, két csúcsa rajta van a 3x+4y=17 egyenletű egyenesen. Határozza meg a négyzet csúcsainak koordinátáit!

(12 pont)
5. Az ABCD trapéz AB oldalának hossza 12, a CD és az AD oldal hossza is egész szám. Az AD szár merőleges az AB oldalra, és az AD szár F felezőpontjából a BC szár derékszögben látszik. Határozza meg a CD oldal hosszának legkisebb lehetséges értékét, ha CD< AB!

(13 pont)
6. Határozza meg azon x egész számokat, melyekre a -3x³+20x²-32x kifejezés értéke prímszám!

(13 pont)
7. Igazolja, hogy tetszőleges x valós számra teljesül az alábbi egyenlőtlenség! 
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(14 pont)
8. Egy iskola két osztályának tanulói közül néhányan asztalitenisz egyéni versenyen mérték össze tudásukat. Minden résztvevő mindenkivel egyszer játszott. Először az azonos osztályba járó tanulók között játszották le a körmérkőzéseket, majd a két osztály tanulói egymással játszottak. Kiderült, hogy az osztálytársak között lejátszott mérkőzések száma megegyezett azon mérkőzések számával, amelyek résztvevői nem voltak osztálytársak.

Hány tanuló vehetett részt a versenyen osztályonként, ha egyik osztály létszáma sem haladja meg a 24-et, és minden osztályból 2-nél többen versenyeztek?

2. (15 pont)
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